Radacinile polinoamelor. Ecuatii algebrice de grad superior

ITEMI:

Proba de evaluare

Clasa a Xll-a A Clasa a XllI-aB

Durata: 50 minute

Rezolvati sarcinile de lucru de mai jos

Timp de lucru: 50 minute

Se acorda 10 puncte din oficiu

(10p) 1. Fie polinomul f(X)=2X®-X?+3X +6. Calculati: f (1), f(-1), f(i), f ().
(10p) 2. Determinati polinomul f e R[X] de gradul doi, daca f(1)=f(2)=2;
f(3)=-2.

(10p) 3. Determinati m e R astfel incat restul impartirii polinomului f la binomul

(10p) 4.

(10p) 5.

(20p) 6.

(20p) 7.

X —1este 2, unde f(X)=X°+mX?*+2X +m-1.
Determinati catul si restul impartirii polinomului f la polinomul g, daca:
a) f(X)=3X®-2X?+5X +5, g(X)=X-1, f,geZ[X];
b) f(X)=3X°+2X°+X2+1, g(X)=X+1, f,gez,[X].
a) Descompuneti in factori ireductibili peste R, respectiv C polinomul
f(X)=X*-8
b) Descompuneti in factori ireductibili polinomul f € Z,[X],
f(X)=X*+2X?*+4X +3
Rezolvati ecuatia:

X© = % (tclsXI-aA)  X°=1  (ptclsXll-aB)

Rezolvati ecuatia:
X®—B5X?+7X +13=0, (ptcls Xll-a A) X*+X+10=0, (ptclsXll-aB)

stiind ca are radacina pe X, =3+ 2i stiind cd are radacina X, =1-2i



Rezolvarea probei de evaluare

1. f(1)=2-1+3+6=10; fi)=2i"-i"+3i+6=-21+1+3i+6=7+i;
f(-1)=—2-1-3+6=0;

Fie f(X)=aX?+bX +c.

f(=i)=—2i°—i?~3i+6=2i+1-3i+6=7-1i.

no

f)=2 = a-l+b-1+c=2 a+b+c=2
e f(2)=2 = a-4+b-2+c=2 < Jda+2b+c=2
f(-3y=—2=a-9+b-(-3)+c=-2 9a-3b+c=-2

e rezolvam sistemul, considerand ecuatiile doua cate doua:

—a—-b-c=-2
{a+b+c:2|-(—1) {
[} -

4da+2b+c=2
4da+2b+c=2
3a+b/=0
4 1
a=——;a=—-
—a-b-c=-2 12a+4b=0 20 5
e |9a-3b+c=-2—= |8a—-4b=-4 :—3-%+b=0 =b=

8a—4b/=-4 20a /=-4

gl ol w

_§+§+C:2 =C+ :2;0:2
. f(X):—%X2+gX +§
3. f()=2cl+m+2+m-1=2=2m=0=>m-0
4. Folosim schema lui Horner:
a)
X3 X2 Xt X° r=11
3 |25 |5 q=3X*+X+6
1| 3 1 6 | 11
b)
XS X X2 X2 X X° X+1=0 = X =3
3 (0|2 101 r=1
3031|1001 q=3X"+X*+X?

5. a) f(X)=X>-8=(X-2)(X?+2X +4) peste R
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f(X)=X>-8=(X —2)[X = (-1+iv/3)][ X = (-1—i~/3)] peste C, deoarece

— 242
X?4+2X +4=0; A=4-16=-12<0; lezz%h/é:—lii\@

AAAAA

b) f(X)=X*+2X?+4X +3; Z.={01234}

Folosim schema lui Horner:

x| x2 | xt| xe

il2]4)|3 o0
11113206 L %0
210 )2~ X +2-0
31110 - F(X) = (X +8)(X +2)(X +1)

) . . . )
2) X6:1+!:(1+|)(_12+|):1+2l+| :a:izcoszﬂsinz -
1-1 1-i 1-(-1) 2 2

E+2k7r ﬁ+2k7r

Xk:cosz - Lisin w+4kzr . . m+4krw

+1SIn

=CO0S

, ke{01,...5}

b) X?=1=cos0+isin0 = X, :COSZKT”HsinZKT”, ke{01,...,.9}

a) Dacd X, =3+2i radicind = X, =3-2i radicind

= fie f(X)=X°-5X?+7X +13

matunci fi(X =X )X -X)) < FIX2=X(X,+X)+X, X, =
= fi(X?-6X +13)

X3-5X?+7X +13| X2 —6X +13
—XP4+6X°-13X | X +1

| X?-6X +13

— X% +6X —13

[

X+1=0 = X,=-1




b) Daca X, =1-2i radicind = X, =1+ 2i radacina
= fie f(X)=X*+X+10
matunci fi(X - X)X -X,) < FIX2=X(X,+X)+X, X, =

= fi(X?-2X +5)

X?® +X +10|X?-2X +5
- X®4+2X?*-5X | X +2
[ 2X*—-4X +10
—2X*+4X =10
/ / /

X+2=0= X,=-2



Interpretarea rezultatelor probei de evaluare:

Clasaa Xll-aB

Numar elevi: 25

Tabel cu rezultatele obtinute la testul de evaluare finala, notele si ponderile acestora:

24%

NOTA7
20%

16%

Media
Nota 2 13 5 6 7 8 9 10 clasei
Nr. - |- 3 4 5 6 4 2 728
Elevi
% 12 16 20 24 16 8
REZULTATE PRIN NOTE LA CLASA a-Xll-aB

7 -

6
© 4
g3
>
Z 2

1 -

O T T T T 1

6 7 8 9 10
Note
PONDEREA NOTELOR CLASEla-XIl-aB
NOTA 10 NOTA4 NOTAS
NOTA9Q 8% 4% 12%
NOTA6




Tabel cu ponderile realizdrii obiectivelor operationale la testul de evaluare:

Obiectivul O1 02 (OX] 04 05 06
Nr. Elevi 25 24 14 24 12 6
% 100 96 56 96 48 24
PONDEREA REALIZARII OBIECTIVELOR CLASEla-Xll-aB
9 100 9
o
75 -
50 -
25 -
0 T T T T T
o1 02 03 04 05 06
Obiective

EVALUAREA COMPARATIVA A ELEVILOR CLASEl a- Xl -a B

6 A
4 //
2 —
0 . . -
Cunostinte Aplicarea Rezolvarea de
cunostintelor probleme




Clasaa XlI-a A
Nr. elevi: 25

Tabel cu rezultatele obtinute la testul de evaluare, notele si ponderile acestora:

Nota | 1 2 3 4 5 6 7 8 9 | 10 Media clasei
Ne. b ool 1] 258|563 8,06
Elevi
% 4 8 | 20| 32|24 | 12

REZULTATE PRIN NOTE LA CLASA a- Xl -a A

10 -
'% 8 / \
© 6
g, / N\
> / \
< 2 /
0 Ll Ll Ll 1 1 1 1
4 5 6 7 8 9 10
Note

PONDEREA NOTELOR CLASEla- Xl -a A

NOTA 10 NOTA 5 NOTA 6
12% 4% 8%

NOTA 7

NOTA 9 20%

24%

NOTA 8
32%



Procente

Tabel cu ponderile realizdrii obiectivelor operationale la testul de evaluare:

100 -

75

50 A

25 A

Obiectivul o1 02 O3 04 05 06
Nr. Elevi 25 25 22 24 17 9
% 100 100 88 96 68 36

PONDEREA REALIZARII OBIECTIVELOR CLASEl a- Xl -a A

o1 02 03 04 05 06
Obiective

EVALUAREA COMPARATIVA A ELEVILOR CLASEla- Xll-a A
6 -
4 ‘A—

A
2 /x
0 1 1 1
Cunostinte Aplicarea Rezolvarea de
cunostintelor probleme



Numar elevi

Procente

o N b~ O 00O O

ANALIZA COMPARATIVA A REZULTATELOR PRIN NOTE

ALE CLASELOR a-Xll-aAsiB

\ === C|ASAa-Xll-aB
m= m=CLASAa-Xl-aA

EVALUAREA COMPARATIVA A ELEVILOR

CLASELOR a-Xll-aAsiB

w=ll== Clasa a- XIl -a A
=w wm Clasaa- Xll -aB

6 -

4 4/7

3 I — —

0 . . .
Cunostinte Aplicarea Rezolvarea de

cunostintelor probleme

ANALIZA COMPARATIVA A PONDERILOR REALIZARII
OBIECTIVELOR CLASELOR a Xll-a A si B

1004

754

50+

251

Bclasaa- Xll-aB
Oclasaa-Xll-a A

o1 02 03 04

Obiective



ANALIZA COMPARATIVA A MEDIILOR
CLASELOR a Xll-a Asi B

[y
o

OCLASAa-Xll-aB

7.40 BCLASAa-XIl-aA

8,06

MEDIILE CLASELOR

O FRLP N WA OO ON O ©

Concluzii:
In urma aplicdrii probei de evaluare pentru cele doud clase s-au inregistrat
urmatoarele rezultate:
- toti elevii au stiut sa rezolve primele trei aplicatii
- un numar de 22 elevi (88%) din clasa a XII-a A au aplicat corect schema lui
Horner sau algoritmul de impartire a doua polinoame, iar pentru clasa a Xll-a B,
un numar de 12 elevi
- de asemenea, un numar relativ mare de elevi au raspuns corect itemului referitor
la descompunerea in factori ireductibili pentru polinoamele date
- la ultimii doi itemi au raspuns corect 9 elevi din clasa a XIl-a A si 6 elevi din

clasa a XllI-a B.
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